EMIG/BEG:TSTC 15 — 16 Devoir Mathématiques

| Devoir n°2 : Algébre-Analyse

Durée :2 heures

Les formulaires des fonctions trigonométrigques et hyperboliques, ainsi que la table des dévelop-
pements de Mac-Laurin sont autorisés.

IAnalyse : (10 points)J

Exercice n°1(4 points)

Calculer les limites suivantes

Exercice n°2(6 points)

1. Ecrire la formule de Taylor de la fonction f au point zp et & l’ordre n :

(a) flzi=w2 ; =1l ; n=3

In(l+=x
® f@=20E2 gm0 n=d
2. On pose :
b
9(=) COST 2
Montrer que g est un infiniment petit au voisinage de 0 . Préciser l'ordre et la partie
principale.

|A1gébre : (10 points)‘

Exercice n°1(5 points)

Décomposer en éléments simples, d’abord dans C(X) , puis dans R(X) les fractions rationnelles

suivantes :
2X +1 ‘ 1
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Exercice n°2(5 points)

R=

Soit m un paramétre réel et A,, la matrice définie par :
m— 2 2 -1

A — 2 m 2

2m  2m+2 m+1

1. Pour quelles valeurs de m, det(A,) =07

2. On considére dans R® I’endomorphisme de matrice A(2) .
{(a) Déterminer le noyau de f .
(b) Si («/,v/,2') € Im(f) , montrer que z’ = z
(c) En déduire une base de Im(f) .
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